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摘要 : 研究 了 一 类 包含 Smarandache-Type 可 乘 函 数 肥 (由 与 Gk(m) 的 无 穷 级 数 及 其 算 
术 性 质 , 并 利用 初等 方法 及 欧 拉 积 公式 得 到 了 该 级 数 的 两 个 有 趣 的 恒等式 ,从 而 推广 了 关 
于 Smarandache-Type 可 乘 函 数 的 算术 性 质 . 
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1 引言 


在 文 [中 。 可 乘 函 数 丈 (pz) 和 CGk(n) 定义 如 下 : 对 于 任意 固定 的 正 整 
数 m 其 标准 分 解 式 为 n = 三 22 Dor， 痢 1<) 我 们 有 
， 1， 如 果 ai = jir 1， 如 果 amw = jr 
末 (D2) 一 忆 2 ) 一 ， 


显然 及 (pz) 和 Gx(n) 都 是 可 乘 函 数 .， 另外 ,对 于 任意 固定 的 正 整数 和 m, Smarandache ceil 
函数 Sx(”) 是 指 


Su 一 minfm EN:m | 


关于 这 个 函数 , 许多 人 研究 了 它 的 均值 性 质 户 36 如 文中 作者 研究 了 Smarandache ceil 函数 的 
算术 性 质 ,并 得 到 了 下 面 的 关系 式 


(YabpEN) (wwI)=1 僵 oka :三 ok(a): 9k(D) 


以 及 Sk(p9) 此 处 pz 为 素数 ，[z] 表 示 大 于 z 的 最 小 整数 .事实 上 ，Sx(m) 是 一 个 可 乘 函 数 . 因 
此 ,如 果 寻 = 8 2p9" 是 m 的 素 因 子 分 解 式 , 我 们 就 可 以 得 到 


本 QT 
ok) 一 9k(DTL  DPr) = 站 | 


此 外 ， 对 于 任意 的 正 整 数 w, Smarandache 8 次 寡 剩 余 ak(2) 是 指 满足 nak(m) 为 一 个 完全 有 次 圭 的 
最 小 正 整数 . 即 


ak(n) 一 minf| 盖 mm >0m ENT+)} 


从 ok(M 轨 的 定义 中 , 我 们 发 现 ok( 四 仍 是 一 个 可 乘 函 数 ， 设 4 表示 满足 方程 sk(np) = ak(n) 的 所 

有 正 整 数 " 的 集合 . 即 4 = {n ee N,Sk(m) = ak(n)}， 目 前 有 许多 关于 Smarandache ceil 函 
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数 以 及 Smarandache K 次 寡 剩 余 函 数 的 均值 性 质 回 ,但 对 于 Smarandache-Type 可 乘 函 数 的 研 
究 比较 少见 . 本 文 的 主要 目的 是 利用 初等 方法 及 欧 拉 积 公 式 研究 了 无 穷 级 数 和 2 
和 ?uc4 全 多 的 算术 性 质 , 并 且 得 到 了 两 个 有 趣 的 恒等式 . 
具体 地 说 ， 也 就 是 证 明 下 面 的 两 个 结论 : 
定理 1 设 上 是 一 个 大 于 等 于 2 的 正 整 数 . 则 对 于 任意 的 实数 s > 1, 有 
有 Op) 《5(E 一 1)s) (一 人 )(p(es 引 一 1 
人 5 C((K2 一 1)s5) 本 4 7D(K 一 1)s 一 DCEs 一 庆 5) 】 
mEA4 
其 中 C(s nn 数 . 
定理 2 ” 设 太 是 一 个 大 于 等 于 2 的 正 整 数 . 则 对 于 任意 的 实数 s > 1, 有 


Ce) (一 1s) 全 轴 呈 = 
> ， 一 C((K2 一 1)s5) 本 4 DR 一 1)s 一 DUKEs 一 人 25) 】 


其 中 C(s) 表示 Riexaian-zeta 函 数 ， 


2 定理 的 证 明 


我 们 直接 给 出 定理 的 证 明 . 首先 , 定义 算术 函数 妃 (m) 为 
1， 如 果 me 4 
| 0， 其 他 
设 m = 2 Dr 为 mn 的 标准 分 解 式 .由 于 5x(np) 和 ax(n) 都 是 可 乘 函数 , 因此 对 于 函数 方 
程 Se(p) = ok(m 成 立 所 满足 的 正 整数 mn, 只 需要 讨论 当 # = 人 严 时 的 情况 . 
如 时; = 大 二 mn， (>0，0< 允 < 朋 , 很 容易 得 到 


1 本 _ 
Si( 凡 一 p 直 = 了， 如 果 m =0 及 wo 二 1， 如 果 m = 0 
Di+1， 如 果 0 <m < 天 De 如果 0 < 灵 < 天 


了 KE-1-1= (TU+D. 从 而 ,天 = pk-DU+tD, 其 中 0<1< KK 二 1. 因此, 令 Re(s) > 了 利 
用 欧 拉 积 公式 外 以 及 及 (m) 的 可 乘 性 质 , 得 到 


是 本 用 OBC 上 


K 一 1 及 (pk-DU+TD)B(p-DGU+D) 
DTDJGUT1)s 


| 
| 
人 
十 


7 人 二 三 DR(I 一 开 )5 
=j][ILI+> JUUTIT = 芽 |1+2 7 和 二 
卫 


也 0 
GE 一 1)5) (一 pp)(p(s-2s) -1 
6C(( 忆 一 Ds) 末 ( 外 (一 1)s 三 D(Uks 一 人 2s) | 
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利用 同样 的 方法 , 也 可 以 得 到 


70.5 70.3 
我 三 灶 访 三 寺 
mEA4 
CGr(O G5(D2 万 (D2 GR(D 人 及 (DK 
-TT(+ k() 四 |，Gk@ ): 9) .+ Ge ): + 
2 也 了 了 


K 一 1 GA(DU-DU+HD)B(D-DCHD) 


][ ( 飞 DTQU+Ds 


也 [一 0 
K 一 1 K(1 一 1)s 
四 了 王 T 一 2 
=j][ILI+> TUDOUTIT [Ti+z (| 
也 [一 0 
本 | 下 过 (KEs 一 52s) 1 
(二 T 人 人- 瑟 Beere 二 
C((12 _ 1)5) DR 一 1)s D(Rs 一 尼 5) 
于 是 完成 了 定理 的 证 明 . 
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Equations on the Smarandache-Type multiplicative function 
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Abstract: The main purpose of this paper is using the elementary method and Euler product formula to 
study the properties of the infinity series involving the Smarandache-Type function, and obtain its two interesting 
identities. This generajlized the properties of Smarandache-Type function. 
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